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 درجة(   )                                                                           :الآتً أولاً: أجب عن السؤال

 وظف تعرٌف المشتق فً إثبات أن:

   
   

    

 
   

 الحل:

( ) وفق:   المعرفة على   لتكن الدالة      

( )  ومشتقها:   على اشتقاقٌة   نعلم أن الدالة        

( )  فٌكون:            & ( )         

 وبحسب تعرٌف العدد المشتق:

  (  )     
    

 ( )   ( )

    
   ( )       

   

    

   
 

    
𝑥  

𝑒𝑥   

𝑥
   

 (للثالث   ,  للثانً   ,  درجة للأول   )                                             :حل التمارٌن الآتٌةاً: ثانٌ

  الأول: تمرٌنال

 (       ) ⃗⃗ ,  (       ) ⃗⃗ أكتب معادلة المستوي المار بمبدأ الإحداثٌات وٌوازي كلاً من: 

   :الحل

 ⃗   ⃗  ⃗  |
     ⃗ 

     
     

|            ⃗  

(   )    ذاً:إ   (   )   (   ) 𝑥  ومنه:       𝑦   𝑧    

|بفك المحدد: ثانٌة:طرٌقة 

            

      

      

|   نحصل على المعادلة المطلوبة.   
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( )  ثبت أن: أ  :لتمرٌن الثانًا  ,    -  , أٌاً كانت      

           الحل:

  ( )        ( )        

( ) وفق:  ,    -المعرفة على   لنفرض الدالة     ( )      

( )  ومشتقها:  ,    -اشتقاقٌة على   الدالة  الأطراد:ولندرس   
 

 
   

 ; 

 
 

( )  وعندما:  ( ) وٌكون:      ٌكون:              

 :طرادوٌكون جدول الأ

 

 

 

( ) نلاحظ من جدول التغٌرات أن:  ( )  نعوض:                

(𝑥)  ومنه نجد:    𝑥   . ,    -  أٌاً كانت وذلك   

 كارتٌة لمجموعة د المعادلة الدٌأوج       صورة العدد المركب  (   ) إذا كانت   :التمرٌن الثالث

|    |والتً تحقق:  ( ) النقط   |   | 

 الحل:

(    ) |:        نعوض    |  |      | 

|   (   )|  |   (   )| 

 √(   )     √(   )     

                      بتربٌع الطرفٌن وفك المتطابقات نجد:  

𝟒𝒙 بالإصلاح نجد:  𝟐𝒚  𝟑 𝟎 ( )وهً معادلة مستقٌم مٌله ٌساوي    
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 (للرابع   ,  للثالث   ,  للثانً   ,  ولدرجة للأ   )                       :أجب عن الأسئلة الآتٌةاً: ثالث

( )   وفق:   المعرفة على  لتكن الدالة   :الأول السؤال  √   
  خطه البٌانً    

 (   )فً نقطة منه فاصلتها   أحسب القٌمة التقرٌبٌة لمٌل المماس للخط البٌانً 

 الحل:

( ) مشتق عند تلك النقطة: نعلم أن المٌل ٌساوي القٌمة العددٌة لل    ( )  
 

 
 ;

 

   

( ) وفق:   + *  ة على معرف   الدالة   
 

 √   

( )  :  ,    - ,    -للاشتقاق على:  ةوقابل   
 

9
 ;

 

   
 

9 √    

}ولدٌنا: 
 ( )   ( )  

 

 

  ( )    ( )   
 

9

  : و  
 

  
 

(   ) دستور التقرٌب:    ( )    ( )   

(   ) نعوض:   
 

 
 . 

 

9
/  

 

  
 

 8

45
 

 الثانً: لسؤالا

ٌحوي كرتٌن  (  )كرة حمراء وكرتٌن بٌضاوٌتٌن , والآخر   ٌحوي  ( )صندوقان متماثلان أحدهما 

  وسحبت منه كرة واحدة فقط , ولٌكن اختٌر أحد الصندوقٌن عشوائٌاً , بٌضاوٌتٌن و كرة حمراء , 

 (  )حدث اختٌار الصندوق   حدث الحصول على كرة حمراء , و 

( )  إذا علمت أن   حسب أ –    
 

 
 

عند سحب كرة حمراء , وٌأخذ القٌمة  ( )المتغٌر العشوائً الذي ٌأخذ القٌمة   نعرف     من أجل  - 

 , ثم أحسب توقعه الرٌاضً.  , أكتب مجموعة قٌم المتغٌر العشوائً عند سحب كرة بٌضاء  ( )

    الحل:
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} باستخدام المخطط الشجري:  - 
 (   )  

 

 
 

 

 

 ( )  
 

 
 

 

 
 

 

 
 

 

 : 

 

( )  ولدٌنا:   
 

5
( )  حٌث:       

 (   )

 ( )
  

نعوض:   

 

 
 

 

 
 

 
 

 

 
:

 

 
 

 

   

 
 

5
   

𝑛بالإصلاح نجد:     

( ) قٌم المتغٌر العشوائً:  –    *   +   

 {
 ( )  

 

 
 

 

 
 

 

 
 

 

 
 

5

  

 ( )  
 

 
 

 

 
 

 

 
 

 

 
 

7

  

 

∑         

  
 

  
 

 

  
  (  ) 

  

  
 

  

  
 

  

  
     (  ) 

 ( )  ∑    (  )  
  

  
 

 

     وفق:   المعرفتان على       لٌكن لدٌنا الدالتٌن   :لسؤال الثالثا
  

      
 

  

 على الترتٌب , والمطلوب:      خطهما البٌانً 

 السطح المحصور بالخطٌن البٌانٌٌن لهاتٌن الدالتٌن والمستقٌم الذيحجم المجسم الناتج عن دوران   أحسب 

    والواقع فً الربع الأول دورة كاملة حول     معادلته  

 الحل:
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  :جملة المعادلتٌننقط التقاطع نحل لاٌجاد 
 

   ;
 

   ومنه:    
 

 
  

 

 
𝑥   أي:          

( )  ٌكون:  -   ,المجال وفً   فٌكون: ( )   

   ∫,  ( )    ( ) -  

 

 

  ∫,    ; -  

 

 

  ,    ; -
 
 

 

  ((   ; )  (   ))  𝜋  𝑒  
 

𝑒
    

 (    ) وٌمر من مبدأ الاحداثٌات وبالنقطة  (     ) قطع مكافئ ذروته   :رابعالسؤال ال

 لهذا القطع فً النقطة  ة المماس , ثم اكتب معادل  أكتب معادلة هذا القطع وعٌن محرقه  - 

 ثم أرسمه وأرسم هذا القطع(    )  

    أثبت أن المثلث  (     ) ٌقطع محور تناظر القطع فً النقطة   بفرض أن المماس  - 

 ومتساوي الساقٌن.  قائم فً 

 الحل:

    محور القطع ٌوازي  نلتقرٌبً للنقاط المعطاة نلاحظ أمن الرسم ا – 1

(    )والمعادلة من الشكل: 
    (    ) 

𝑝ومنه:  (   )    (   )نعوض احداثًٌ الذروة و احداثًٌ نقطة المبدأ لأنه ٌمر منها:      

𝑥)المعادلة: فتصبح    )   (𝑦    )

(       ) القطع: ق محر   𝐹(     )

 : معادلة المماس نشتق المعادلة بالنسبة لـ لاٌجاد  و 

 (   )( )           
    

 
 

 (  )   

 
    

   (   )      نعوض: (    )      : المماس من الشكلمعادلة 

𝑦نجد:  بالإصلاح   𝑥    
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 الرسم:   –  

  {
 (    )

 (     )
 (    )

    لاع المثلث ولنحسب أطوال أض 

{

   |     |  |  (  )|  

   |     |  |    |  

   √(    )  (    )  

 

 

 √

 

 

       ٌكون:ف

            أن: وبما 

( √ ) لأن:
 
  محققة , فحسب عكس مبرهنة فٌثاغورث ٌكون المثلث قائم فً   ( )  ( ) 

ومتساوي الساقٌن.  𝐹قائم فً  𝑀𝐹𝑁المثلث ٌكون  ومنه

 ثانٌة هندسٌة:طرٌقة 

 ℓر التناظر قطعة مستقٌمة من محو    قطعة مستقٌمة من محور الفواصل &    

𝐹 قائم فً  𝑀𝐹𝑁المثلث  و      محور التناظر ٌعامد محور الفواصل فٌكون ن ولأ

𝐹 ومتساوي الساقٌن قائم فً  𝑀𝐹𝑁المثلث ف      الخواص الهندسٌة للماس ٌكون: وبحسب 

 :الثةث طرٌقة

} لأن:
     

ٌرغ معرف    
 فالمستقٌمان متعامدان , وبحسب الخواص الهندسٌة للمماس 

ومتساوي الساقٌن.  𝐹قائم فً  𝑀𝐹𝑁المثلث  ٌكون:
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 (اتدرج    )                                                                           :ة الآتٌةحل المسألاً: رابع

( ) وفق:  +  *  ℝالمعرفة على      الخط البٌانً للدالة   لٌكن   
 

( : ) 
 والمطلوب: 

    من مقاربات موازٌة للمحور   واستنتج ما للخط ونظم جدولاً بها   أدرس تغٌرات الدالة  –  

 بالنسبة للك مقارب وجدته , وعٌن القٌمة الكبرى محلٌاً فً حال وجودها   , ثم أدرس وضع    او للمحور 

   للدالة:     رسم الخط البٌانً ستنتج ا , و  أرسم كل مقارب وجدته ثم أرسم  –  
; 

( ; ) 
 

 .     والمستقٌم     المحور  و  أحسب مساحة السطح المحصور بٌن –  

 الحل:

 ,     -  ,     - مستمرة وقابلة للاشتقاق على:  الدالة  -  

{

   
  ; 

 
 

(   )           
  : 

 
 

(   )           

   
 

 
 ; 

 
 

(   )                
 

 
 ; 

 
 

(   )     
 

   و    فً جوار     منطبق على المحور   مقارب للخط البٌانً        المستقٌم 

      المحور  وازيٌ  مقارب للخط البٌانً     المستقٌم 

  ( )  
 (   )   (   )( )( )

(   )4  
    

(   )  

  ( )        𝑓( )  
 

4
 

 

 

 

( )      الوضع النسبً:      
 

( : ) 
 

( ) فإن إشارة المقدار      (   )بما أن       من إشارة البسط:    
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( ) القٌمة الكبرى المحلٌة هً:    
 

4
 

( )    أن: نلاحظ  –    
; 

( ; ) 
 

; 

(; : ) 
  (  ) 

     حور التراتٌب بالنسبة إلى م  هو نظٌر    أي أن 

 

 

 

 

 

 

 

 

 نجد: رسممن ال  –  

  ∫  ( )   
 

 

 ∫
 

(   ) 
   

 

 

 ∫
     

(   ) 
   

 

 

 

 ∫  
 

   
 

 

(   )     
 

 

 [  (   )  
 

   
]
 
 

    ( )  
 

 
 

 )مثل تفريك الكسور( التكامل يوجد طرق أخرى لايجاد ملاحظة:

  على التدقيق خالد غزول محمد خاص للأستاذ القديرشكر 


